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Primo esonero (8 novembre 2006)

1. Quali delle seguenti successioni sono monotone? Quali sono limitate? Giustificare le risposte

a) 1
n+2

;

b) log(n + 2);

c) cos(nπ);

d) cos(2nπ).

2. Dimostrare che non esiste il limite

lim
x→0

(
1

2

) 1
x

.

3. Calcolare, quando esistono, i seguenti limiti

a) lim
n→+∞

(
4 + 3 sin n

10

)n

;

b) lim
x→0

√
x + 3−√3

1−√x + 1
;

c) lim
x→0

1

x
+

1

x2
;

d) lim
x→0

sin x + x

tan x + x
;

e) lim
x→1

sin(log x)

log x
;

f) lim
x→−∞

√
x2 − 2x + 3 + x.

4. Assegnata la funzione f(x) =

{
x se x 6= 4

3 se x = 4
stabilire, giustificando le risposte,

a) se esiste e, in caso affermativo, quanto vale lim
x→4

f(x);

b) se f è continua in x = 4;

c) se f è continua in x = 1.

5. (facoltativo)

Utilizzando la definizione di limite di successione dimostrare che se lim
n→+∞

an = x > y allora

esiste n0 ∈ N per cui an > y per ogni n > n0.
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